 EQ \x(RELATIONS TRIGONOMETRIQUES DANS LE TRIANGLE  RECTANGLE)        (Classe de 3ème )


Dans un triangle rectangle, la trigonométrie permet d’établir des relations entre les angles aigus et les côtés.

 EQ \x(I– LE TRIANGLE RECTANGLE)   (Rappels)
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 EQ \x(  );B)
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  EQ \x(II– DEFINITIONS DE SINUS, COSINUS ET TANGENTE D'UN ANGLE AIGU D'UN TRIANGLE RECTANGLE) 
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 EQ \x(cos );A)
 = 
 EQ \s\do1(\f(longueur du coté adjacent à l’angle  );A)
;longueur de l’hypoténuse  ))
)
 =  eq \s\do1(\f(AB;AC))
 
 EQ \x(sin );A)
 = 
 EQ \s\do1(\f(longueur  du  coté  opposé à l’angle  );A)
;longueur  de  l’hypoténuse))
)
 =  eq \s\do1(\f(BC;AC))
CAH SOH TOA
 
 EQ \x(tan );A)
 = 
 EQ \s\do1(\f( longueur  du  coté  opposé à l’angle );A)
;longueur du coté adjacent à l’angle 
 EQ \o(\s\up5();A)
))
)
=  eq \s\do1(\f(BC;AB))
 EQ \x(III– PROPRIETES)

1°) Sinus et cosinus d’angles complémentaires


  Si deux angles sont complémentaires, le sinus de l’un est égal au cosinus de l’autre
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On a   
 eq \o(\s\up5();A)
 + 
 eq \o(\s\up5();C)
 = 90°

donc    
 EQ \x(cos );A)
 = sin 
 EQ \o(\s\up5();C)
)







 EQ \x(sin );A)
 = cos 
 EQ \o(\s\up5();C)
)



2°) La tangente est le quotient du sinus par  le cosinus :

 EQ \x(tan );A)
 = 
 EQ \s\do1(\f(sin );A)
;cos  
 EQ \o(\s\up5();A)
))
)
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tan 
 eq \o(\s\up5();A)
 = 
 EQ \s\do1(\f(sin );A)
;cos  
 eq \o(\s\up5();A)
))
 = BC;AC)) EQ \s\do1(\f(  ;  EQ \s\do1(\f(AB;AC)) ))
 = EQ \s\do1(\f(BC;AC)) ÷  EQ \s\do1(\f(AB;AC)) =  EQ \s\do1(\f(BC;AC)) SYMBOL 180 \f "Symbol"\h  EQ \s\do1(\f(AC;AB))  =  EQ \s\do1(\f(BC  AC;AC SYMBOL 180 \f "Symbol"\h AB ))
 =   EQ \s\do1(\f(BC;AB))

3°) La somme des carrés des sinus et cosinus d’un même angle donne 1 :

 EQ \x(cos 2   );A)
 + sin 2   
 EQ \o(\s\up5();A)
 = 1)



cos 2  
 eq \o(\s\up5();A)
 + sin 2  
 eq \o(\s\up5();A)
 = AB;AC)) eq \b()
2 + BC;AC)) eq \b()
2 =   eq \s\do1(\f( AB2 ; AC2  )) +  eq \s\do1(\f( BC2 ; AC2 )) =  eq \s\do1(\f( AB2 + BC2 ;AC2))  =  eq \s\do1(\f( AC2 ; AC2 )) = 1     car    AB2 + BC2 = AC2
              (théorème de PYTHAGORE)


   4°)  REMARQUE :



 Pour tout angle aigu   
 eq \o(\s\up5();A)
   (0o < 
 eq \o(\s\up5();A)
 < 90o ):

 EQ \x(0 < cos );A)
 < 1)


 EQ \x(0 < sin );A)
 < 1)


 EQ \x(0 < tan );A)
)

 EQ \x(IV– VALEURS REMARQUABLES DES SINUS, COSINUS, TANGENTE D’ANGLES NUL, AIGU, DROIT)
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( La calculatrice donne directement les valeurs exactes des nombres à mettre dans les cases contenant des pointillés

 EQ \x(VI– LE CERCLE TRIGONOMETRIQUE)
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( TRIANGLE   OHM   RECTANGLE EN   H  ET  TRIGONOMETRIE
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On a    OHM est u triangle rectangle en H         donc    ( cos 
 EQ \o(\s\up5();()
 =  EQ \s\do1(\f(……..;……..))
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( sin 
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( TRIANGLE   OIT   RECTANGLE EN   I  ET  TRIGONOMETRIE



   tan 
 EQ \o(\s\up5();()
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                                      On a   OIT est un triangle rectangle en I
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et
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 EQ \x(tan );()
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Pente p   = tan 
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