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  DEVOIR DE MATHEMATIQUES  N° 9, : correction  
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 eq \x(BONUS : RÉCIPROQUE DE THALES)
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� eq \x(EXERCICE I)�    Voici un dessin indicatif :





























   Les droites ( PM )  et  ( XU )  sont-elles parallèles ? 


    (justifier votre réponse)
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� eq \x(EXERCICE II)�    Voici un dessin indicatif :





























   Les droites ( FG )  et  ( NY )  sont-elles parallèles ? 


    (justifier votre réponse)
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� EQ \x(EXERCICE III)�    Voici un dessin indicatif :



































 1°)  Les droites ( RT )  et  ( DE )  sont-elles parallèles ? 


           (justifier votre répnse)





 2°)  Calculer si possible la longueur DE.
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DL = 38,5 cm





RL = 7 cm





LT= 8 cm





TE = 36 cm





� eq \x(EXERCICE I)�    
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� eq \x(EXERCICE II)�    



































   


    (justifier votre réponse)
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� EQ \x(EXERCICE III)� 





























● 1°)  Je montre que (RT)  et  (DE) sont parallèles 


On a   deux triangles LRT et LDE


		  et  � eq \s\do1(\f(LD;LR))� = � eq \s\do1(\f(38,5;7))� = � eq \s\do1(\f(385;70))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(11;2))�)� = 5,5


		  et � eq \s\do1(\f(LE;LT))� = � eq \s\do1(\f(8 + 36;8))� = � eq \s\do1(\f(44;8))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(11;2))�)� = 5,5
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● Je montre que (PM)  et  (XU)  ne sont pas des droites parallèles ? 





On a   deux triangles OXU et OPM


		et  � eq \s\do1(\f(OX;OP))� = � eq \s\do1(\f(21;11))�


		et � eq \s\do1(\f(OU;OM))� = � eq \s\do1(\f(25;13))�





On a   les points  O, P, X et O, M, U alignés dans le même ordre


		et  � eq \s\do1(\f(OX;OP))� �SYMBOL 185 \f "Symbol"\h� � eq \s\do1(\f(OU;OM))�


donc	d’après la réciproque du théorème de THALÈS


		� eq \x((PM)  et  (XU)  ne sont pas des droites parallèles )�








● Je montre que (FG)  et  (NY) sont des droites parallèles ? 





On a   deux triangles HFG et HNY


		et  � eq \s\do1(\f(HF;HN))� = � eq \s\do1(\f(2;16))� = � eq \s\do1(\f(2 ÷ 2;16 ÷ 2))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(1;8))�)� 


		et � eq \s\do1(\f(HG;HY))� = � eq \s\do1(\f(6;48))� = � eq \s\do1(\f(6 ÷ 6;48 ÷ 6))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(1;8))�)�


On a   les points  H, F, N et H, G, Y alignés dans le même ordre


		et  � eq \s\do1(\f(HF;HN))� = � eq \s\do1(\f(HG;HY))�


donc	d’après la réciproque du théorème de THALÈS


	� eq \x((FG)  et  (NY) sont des droites parallèles )�





On a   les points  L, R, D et L, T, E alignés dans le même ordre


		  et  � eq \s\do1(\f(LD;LR))� = � eq \s\do1(\f(LE;LT))�


donc	  d’après la réciproque du théorème de THALÈS


	  � eq \x((RT)  et  (DE) sont des droites parallèles )�





● 2°)  Calcul de DE.


		On a   deux triangles LRT et LDE


			et  les points  L, R, D et L, T, E alignés


			et  (RT) // (DE)





		donc	LDE et LRT sont deux triangles de THALÈS


			et  � eq \x(� eq \s\do1(\f(LD;LR))� = � eq \s\do1(\f(LE;LT))� = � eq \s\do1(\f(DE;RT))�)�  théorème de  THALÈS


		on a	� eq \s\do1(\f(LD;LR))� =  � eq \s\do1(\f(DE;RT))�  et  LD = 38,5 cm  et  LR = 7cm  et  RT = 10 cm


		donc	DE �SYMBOL 180 \f "Symbol"\h� LR = RT �SYMBOL 180 \f "Symbol"\h� LD   et   � eq \s\do1(\f(DE �SYMBOL 180 \f "Symbol"\h� LR;LR))� = � eq \s\do1(\f(RT �SYMBOL 180 \f "Symbol"\h� LD;LR))�


			et  DE = � eq \s\do1(\f(RT �SYMBOL 180 \f "Symbol"\h� LD;LR))� = � eq \s\do1(\f(10 �SYMBOL 180 \f "Symbol"\h� 38,5;7))� = 55   et   � eq \x(DE = 55 cm)�
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1°) Construire le triangle ADE tel que : AD = 7,2 cm  et  DE = 3 cm.


2°) Placer sur le côté [AD] le point B tel que AB = 4,8 cm.


3°) Construire sur le côté [AE] le point C tel que BC = 2 cm.


4°) Calculer les rapports � eq \s\do1(\f(AD;AB))� et � eq \s\do1(\f(DE;BC))�. Que peut-on en conclure ?


5°) Montrer par un dessin que (BC) et (DE) ne sont pas nécessairement parallèles.








3°) En traçant un arc de cercle de centre B et de rayon 2 cm, on détermine deux positions possibles pour le point C: C1 et C2.


4°) Calcul  de � eq \s\do1(\f(AD;AB))� et � eq \s\do1(\f(DE;BC))� :      � eq \s\do1(\f(AD;AB))� = � eq \s\do1(\f(7,2;4,8))� = � eq \s\do1(\f(72;48))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(3;2))�)�   ;   � eq \s\do1(\f(DE;BC1))� = � eq \s\do1(\f(DE;BC2))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(3;2))�)�


	Pour les deux positions (C1 ou C2) du point C :


	On a    � eq \s\do1(\f(AD;AB))� = � eq \s\do1(\f(DE;BC1))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(3;2))�)�    ou     � eq \s\do1(\f(AD;AB))� = � eq \s\do1(\f(DE;BC2))� = � eq \x(� eq \s\do1(\f(3;2))�)�


  et A, B, D et A, C1, E sont alignés dans le même ordre


  ou  A, B, D et A, C2, E sont alignés dans le même ordre





Puisque le même résultat est obtenu dans les deux cas,. il est impossible d’utiliser les longueurs BC et DE pour vérifier grâce à la réciproque du théorème de THALES que les droites (BC) et (DE) sont  parallèles.


● Seuls les rapports � eq \s\do1(\f(AD;AB))� et � eq \s\do1(\f(AE;AC))� permettent de vérifier que (BC) // (DE). Les longueurs AB, AD, AC, AE utilisées pour réaliser ces calculs sont toutes mesurées à partir du point A (A sommet commun aux deux triangles ABC et ADE).
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